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    https://youtu.be/ufJPxGvbHEA :    01التمرین 
 f الدالة المعرفة على : كما یلي ( ) 43 23 +−= xxxf. 

 ( )fC تمثیلھا البیاني في المستوى المنسوب إلي المعلم المتعامد و المتجانس 





 →→

ji ,,0

)أحسب  .1 )2f ثم حلل ( )xfجداء كثیرات حدود من الدرجة الأولى .ىإل  
)استنتج نقط تقاطع  .2 )fC. مع حاملي المحورین
)أحسب  .3 )xf ')         .'f ھي الدالة المشتقة للدالة f( 
)أكتب معادلة المماس  .4 )T للمنحنى ( )fC 1 في النقطة ذات الفاصلة. 

)         أحسب بالتقریب   )001.1f ، ( )999.0f. 
)احسب   .5 ) ( )xfxf ؟ تستنتج. ماذا 2−+

  :02التمرین 
f الدالة المعرفة على : كما یلي ( ) 23 23 +−= xxxf. 

 ( )fC تمثیلھا البیاني في المستوى المنسوب إلي المعلم المتعامد و المتجانس 





 →→

ji ,,0

)أحسب  .1 )1f ثم حلل ( )xfجداء كثیرات حدود من الدرجة الأولى .ىإل  
 ثم شكل جدول تغیراتھا .fأدرس اتجاه تغیر الدالة  .2
)استنتج نقط تقاطع  .3 )fC. مع حاملي المحورین
)أكتب معادلة المماس  .4 )d للمنحنى( )fC 0 في النقطة ذات الفاصلة. 
)أحسب  .5 )2f ، ( )3f  ثم أنشئ ( )d و ( )fC.

محلول الكتاب المدرسي 105ص36      :03التمرین 

f:2نعتبر الدالة x ax bx c+ + حیث a، b ، c0 أعداد حقیقیة معطاة وa ≠ 

)منحنیها الممثل  )C1) یشمل النقطة ; 1)A  ویقبل مماسا في نقطته ذات الإحداثیتین−

( 1 ; 13 ، معادلته −(0 13
2 2

y x= −   .a، b ، c . أحسب الأعداد −
محلول   الكتاب المدرسي 105 ص35:    04التمرین 

f:2نعتبر الدالة x ax bx c+ + حیث a، b ، c0 أعداد حقیقیة معطاة وa ≠.  

)منحنیها الممثل  )C2) یشمل النقطة ; 1)Aویقبل مماسا في نقطته ذات الإحداثیتین 
( 1 ; 3)−   ، موازیا لحامل محور الفواصل.−

  .f . عین الدالة
 https://youtu.be/rgDocoYhRP4  :   05التمرین 

1 (fالدالة  المعرفة على   بـ ( ) ( ) 11 2 +−= xxf

      ( )fC تمثیلھا البیاني في المعلم المتعامد و المتجانس





 →→

ji ,,0. 

) : x ا) بین أنھ من أجل كل عدد حقیقي ) 2 2 2f x x x= − +.
) احسب  )ب )0f ، ( )1f   و  ( )2f.

)ج)  اشرح  كیف یمكن إنشاء  )fC  2انطلاقا من القطع المكافئxy   ، ثم مثلھ .=
2 (ABCD 2 مربع طول ضلعھ.  

] حیث  P وM , Nنعتبر النقط   ]ABM ∈
 ،[ ]CDN ]و  ∋ ]ADP∈.

] تحرك على M    نفرض أن النقطة  ]AB 
DPCNAM    مع  ==. 
xAMنضع  =  

 .MNP إلى مساحة المثلث xA)(ونرمز بـ 
  قائم ومتساوي الضلعیین  .MNP ؟ . تحقق أن المثلث x      أ) ما ھو مجال تغیر 

)ب) تحقق أن :  ) ( )xfxA =.
]   على f    ج) ادرس تغیرات الدالة    ثم شكل جدول تغیراتھا.0;2[

اصغر ما یمكن.MNP التي تكون من اجلھا مساحة المثلث  Mد) عین وضعیة النقطة    
- محلولالكتاب المدرسي   87ص 74       : 06التمرین 

f1الدالة المعرفة على 5;
2 2

 −  
)1 بـِ  : )

3
f x x

x
α β= + +

−

   عددان حقیقیان.α، βحیث
(2)   حتى یتحقق الشرطان التالیان :β وα عین - 1f (2)'   و  = 0f =

B

A

M

C

D

N

P
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 https://youtu.be/COEy4gcedZE    اختبار  :07التمرین 
) بالعلاقة : المعرفة على gنعتبر الدالة  ) 43 23 +−= xxxg 

 ( )gC تمثیلھا البیاني الممثل في الشكل المقابل 
  : أ - بقراءة بیانیة

)عین قیم كل من :  -1 )1−g ،( )1g ، ( )2'g،( )0'g
)إشارة كل من :   -2 )1'g،( )5,0' −g علل إجابتك،
)إشارة  -3 )xg على 

) المعرفة بـ :Hمثل بیان الدالة -4 ) ( )xgxH =

) المعرفة بـ :kمثل بیان الدالة -5 ) ( )xgxk =

  بالعبارة : المعرفة على f- نعتبر الدالة ب
    ( ) 4164 34 ++−= xxxxf ،  ( )fCتمثیلھا البیاني  

)احسب  -1 )xf ) ثم اكتبھا بدلالة ' )xg   
  ثم شكل  جدول تغیراتھا  fاستنتج تغیرات الدالة  -2
)ساكتب معادلة المما -3 )T لــ ( )fC 1 في النقطة التي فاصلتھا

)احسب بالتقریب :  )002.1f ، ( )999.0f 
 :08التمرین 

) بالعلاقة : المعرفة على gنعتبر الدالة  ) 13 23 +−−= xxxg   ، ( )gCتمثیلھا البیاني
 الممثل في الشكل أدناه .

  :    أ - بقراءة بیانیة
 -عین قیم كل من :1
 ( )0g ،( )2−g     ،( )0'g ، ( )2' −g 

)- حدد إشارة كل من : 2 )1'g ، ( )1' −g. علل إجابتك،
  .g- شكل جدول تغیرات الدالة 3

)) أحسب 1 ب)     )xg   وأدرس إشارتھا .'
)) استنتج العلاقة بین إشارة 2          )xg '

  .g            واتجاه تغیر 
)س) اكتب معادلة المما3 )Tلــ ( )gC

.1فاصلتھا   في النقطة التي

))  احسب بالتقریب : 4        )002.1g ، ( )999.0g. 
)ج)   اعتمادا على البیان  )gC.

) بـ : المعرفة علىHمثل  بیان الدالة ) ( )xgxH =

 محلولالكتاب المدرسي    87ص73     : 09التمرین 
) في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ، )fCمنحني الدالة fالمعرفة على 

: ِبـ 
2

2

3( )
1

x xf x
x
α β+ +

=
+

  عددان حقیقیان .α، β حیث

)'أحسب )1 )f x. 
4 حتى یكون المستقیم ذو المعادلة β وαعین  )2 3y x= ) ، مماسا للمنحني+ )fC 

 . 0عند النقطة ذات الفاصلة 
 : 10التمرین 

fوg دالتان معرفتان على  )   : بـــ   ) 3 3f x x= )     و   − ) 2g x x x= −   
)       :یلي   المعرفة كماh   نعتبر الدالة  ) ( ) ( )h x f x g x= + 

x) تحقق أنھ من أجل كل عدد حقیقي 1 : 2( ) ( 1) 4h x x= + − 
)()   عین نقط تقاطع 2 hC  منحنى الدالةh مع حاملي المحورین
)(للمنحنى ∆)() أكتب معادلة المماس 3 hC 0عند النقطة التى فاصلتھا 
)(ثم بین كیف نرسم ∆)() أرسم 4 hC باستخدام منحنى الدالة مربع و أرسمھ
)( ھو محور تناظر للمنحنى x=−1) بین أن المستقیم الذي معادلتھ  5 hC 

   https://youtu.be/SALvP22iuuw :11التمرین 
f دالة معرفة على المجال [ )    بــ  :0 ; 6[ ) 36122 2 +−= xxxf

  ( )fC تمثیلھا البیاني في معلم متعامد ومتجانس 





 →→

ji ,,0

  I  (1 أحسب -( )xf ] وحدد إشارتھا على المجال ' ]6 ; 0 
] على المجال f- ادرس اتجاه تغیر الدالة 2        f وشكل جدول تغیرات الدالة 0 ; 6[

]على المجال  ]6 ; 0 
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)-  جد معادلة المماس 3 )للمنحنى  ∆( )fC 2 عند النقطة ذات الفاصلة
)- أدرس الوضعیة النسبیة للمنحنى 4 )fC بالنسبة إلي  ( )∆

] من x- بین انھ من أجل كل 5       ]6 ; 0 : ( ) ( )3 3f x f x− =  . ماذا تستنتج  بیانیا ؟ +
 II  (M نقطة متغیرة على  قطعة [ ]DE  طولھا cm6 

xDM          نضع  :   ) cmبـ      ( مقدرة =
 كما في الشكل  DMFK ، MEPS    نرسم المربعین 

        نسمي Ą مجموع مساحتي المربعین 
 ؟xعلى أي مجال یتغیر )1
 xأحسب المساحة  Ą  بدلالة  )2
 التي یكون x  قیمة Iاستنتج من الفرع   )3

 من اجلھا  Ą  یأخذ أصغر قیمة ؟
 وما ھذه القیمة الصغرى ؟ 

 https://youtu.be/hooCGIQoGY8      :12التمرین 
أراد لحام أن   m5 وعرضھا m8 لدینا صفیحة من  الحدید على شكل مستطیل  طولها 

كما في الشكل   x متوازي مستطیلات لتخزین المیاه ( بدون غطاء) ارتفاعه یصنع منها

 أراد منك اللحام  أن تساعده في   
 التي من اجلها x  البحث عن قیمة

 یكون الحجم أعظمیا 
  . بحیث یمكن صنع هذا الشكل x الذي یتغیر فیھ Iحدد المجال -1
 حجم ھذا الشكل .xحدد بدلالة  -2
)نفرض أن الحجم  یعطى بالعلاقة  :  -3 ) 3 24 26 40f x x x x= − + 

 . ثم شكل جدول تغیراتھا .I على المجال fادرس اتجاه تغیر الدالة  -‌أ
 التي من اجلھا یكون الحجم أعظمیا. x استنتج قیمة  -‌ب

استنتج عند ئد  أبعاد وحجم الشكل  .

 https://youtu.be/PBC005O3lHw    13التمرین 
)في الشكل المقابل )fC ھو التمثیل البیاني

) و المعرفة على fللدالة )Tمماس  
)  لـ  )fC 0 عند النقطة ذات الفاصلة. 
I   ( بالاستعانة بالتمثیل البیانى اجب عن  

 : الأسئلة التالیة 
 عین قیم كل من : -1

 ( )3f ،( )0f ، ( )' 1f  ،( )' 3f.
 إشارة كل من : -2

( )' 2f ، ( )' 4f. علل جوابك ،
) أ)  احسب  -3 )' 0f. 

)     ب) اكتب معادلة للمماس  )T.  

11    ج)  إذا علمت أن : 
3

y x= − +

 .2ھي  معادلة للمماس في  النقطة ذات الفاصلة 
)   - حدد قیمة  )' 2f.  

)   - احسب القیمة المضبوطة لـ  )2f.  
) إشارة xحدد حسب قیم  -4 )'f x. 

) بحیث المعادلة :mحدد قیم  -5 )f x m= تقبل ثلاث حلول . ( تعطى ( ) 71
3

f =( 

) المعرفة بـ :gمثل بیان الدالة -6 ) ( )g x f x=. 
II  (    : إذا علمت أن ( ) 2' 4 3f x x x= − +. 

)بین انھ توجد نقطتین من  -4 )fC  3 یكون میل المماس عند كل منھما. 
)ھل یوجد مماس أخر في نقطة أخرى  لـ  -5 )fC موازي للمماس عند النقطة ذات 

 .2الفاصلة  
 الكتاب المدرسي محلول107صفحة  49تمرین 
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 f'الدالة  fالدالة   f'الدالة  fالدالة 

01 ( ) 22 += xxf   02 ( )f x x= 
 

03 ( ) 23 −−= xxf   04 ( ) 2=xf 
 

05 ( ) ( )( )252 +−−= xxxf   06 ( ) xxxf 32 2 += 
 

07 ( ) ( )( )1213 22 +++= xxxxf   08 ( ) xxxxf 2132 23 +++= 
 

09 ( )
x

xxxf 124 ++−=   10 ( )
52
13

+
+

=
x
xxf

 

 

11 ( )
x

xf 4−
=   12 ( )

1
3

−
+−

=
x
xxf

 

 

13 ( )
dcx
baxxf

+
+

=   14 ( )
x

xxf 12 +
=

 

 

15 ( )
1
12

+
+

=
x

xxf   16 ( )
23

322

+
−+

=
x

xxxf 
 

17 ( )
2

2

−
+

=
x

xxxf   18 ( ) ( ) 2
24

2
1 112

x
xxxf +++= 

 

19 ( )
( )22

3
−

=
x

xf   20 ( ) ( )22 13 ++= xxxf 
 

 
)اكتب الدالة المشتقة الدالة   )xf  الجواب   على الشكل

01 ( )
2

132

+
++

=
x

xxxf 
 ( )

2+
++=

x
cbaxxf 

 

02 ( )
23 5 2

1
x xf x

x
+ +

=
−

 
 ( )

1−
++=

x
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4
42
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+
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x
xxf 

 ( )
4−−
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x
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x
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x
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05 ( )
1

252 2

−
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x

xxxf  ( )
1−

++=
x
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06 ( )
x
xxxf

−
+

=
2

32  ( )
x

cbaxxf
−

++=
2

  

07 ( )
2

132

+−
−+

=
x

xxxf
 

 ( )
2+−

++=
x
cbaxxf 

 

08 ( )
3
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x

xxf  ( )
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x
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09 ( )
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x
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x
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10 
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